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ÁLGEBRA DE DERIVADAS 

1. Derivada de una constante: la derivada de una constante es nula. 

Sea   cxfy  ; como  xf  es constante, cualquiera sea el valor de x se verifica: 

   xfxxf   

    0
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Por lo tanto:    00''
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
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
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Ejemplos 

a) 0'5  yy                 b)  0' yy   

 

2. Derivada de la variable independiente (respecto de ella misma): la derivada de la variable 

independiente, respecto de si misma, es igual a la unidad. 

  xxfy   

    xxxxxfxxfy   
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3. Derivada de una suma algebraica de funciones: es igual a la suma algebraica de las deri-

vadas de las funciones dadas. 

Sea      xwxvxuy  ; siendo:      xwxvxu ,,  funciones de x (derivables) 

Incrementando x en x : 

     xxwxxvxxuyy   

           xwxvxuxxwxxvxxuy   

              xwxxwxvxxvxuxxuy   

Teniendo en cuenta que:             wxwxxwvxvxxvuxuxxu  ,,  

Resulta: wvuy   

Si ahora dividimos por x  y aplicamos límite cuando 0x , se tendrá: 

     xwxvxu
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     xwxvxuy ''''   

Ejemplos 

a) 101'7ln  yxy             b)  101'2  yexy  
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4. Derivada del producto de dos funciones: es igual a la derivada de la primera función por 

la segunda sin derivar, más la primera función por la derivada de la segunda. 

Sea    xvxuy  ; se incrementa x en x , por lo tanto las funciones  xu  y  xv  se incremen-

tarán en u  y v , respectivamente. 

    vuuvvuvuvvuuyy 

 

vuuvvuvuvuuvvuvuy 
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Como    xvxxvv  , entonces si 0x , también sucederá lo mismo con v , por ser 

 xv  una función continua (pues  xv  es derivable). 

Luego:  ''
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''' vuvuy   

 

4.1 Derivada del producto de tres factores: es igual a la suma cuyos sumandos se forman 

con la derivada de una función multiplicada por las otras dos funciones (sin derivar). 

            xwxvxuxwxvxuy   

                               xwxvxwxvxuxwxvxuxwxvxuxwxvxuy ''''''   

                 xwxvxuxwxvxuxwxvxuy ''''   

Generalizando: si wvuy  , siendo wvu ,,,   funciones de x, resulta: 

 
'''' wvuwvuwvuy    

 

5. Derivada de una constante por una función: es igual al producto de la constante por la 

derivada de la función. 

Sea  xfcy  , aplicando la regla de derivación de un producto, resulta: 

     xfcxfcxf'c'y ''   

Ejemplo 
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6. Derivada de un cociente: es igual a la derivada del numerador por el denominador sin deri-

var, menos el numerador por la derivada del denominador, todo dividido por el cuadrado del 

denominador. 

Sea 
 
 xv

xu
y  , incrementando x en x , tenemos: 
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Recordando que cuando 0x , también sucederá lo mismo con v , resulta: 
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Ejemplo 
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7. Derivada de la función logarítmica 
 

Sea la función: xy alog , donde  1   a  y  Dominio   xf  

 

 xxyy a  log
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Multiplicando y dividiendo por x, resulta: 
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Haciendo: t
x
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


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
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1
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Sustituyendo y pasando al límite:  

t
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Utilizando propiedades de los logaritmos de números reales, puede demostrarse que si una 

función  xf  tiene límite finito y positivo en el valor a, entonces “el límite del logaritmo es el 

logaritmo del límite”, es decir:     







xflímxflím
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Por lo tanto: 
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
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Finalmente: xy alog    
ax

y
ln

1
'




 

Luego, “la derivada del xalog  para todo valor positivo de x , es igual al recíproco de x , por el 

recíproco de aln ”. 

Obsérvese que la derivada de xy alog , función trascendente, es 
ax

y
ln

1
'


 , función alge-

braica. 
 

Ejemplo:  
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7.1 Derivada del logaritmo natural 

Si xy ln      
xex

'y
1
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1



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8. Derivada de una función de función (o Derivada de una función compuesta o Regla de la 

cadena) 

Consideremos  ufy  , siendo  xgu    

La razón incremental 
x

y




 puede escribirse: 
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
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Como    xuxxuu  , entonces si 0x , también sucederá lo mismo con u , luego: 
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
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9. Derivación logarítmica 

Sea  ygy ln , siendo  xfy             
y

y
y

y
xfygy

'
'

1
'''ln     

Téngase en cuenta que yln  es una función de función (puesto que yln  es función de y, mien-

tras que y es función de x ). 

Esta expresión se llama derivada logarítmica de la función  xfy  , que podría escribirse del 

siguiente modo:   yyy  'ln'  

Ejemplo       

     xxxxx x
x

xxyxxxxxyxy 222'22 1
2ln12''ln2ln' 








  

   1ln22ln2' 22  xxxxy xx
 

 

 

 

 

 

 

 

 
 


